M'umuazus 1543, maTemarudeckuii cuenkypce, 8 B
Sausarne 16: pyuknusa Ditiepa

Mauiast reopema @epma (MT®) nosposisier yupomarh CpaBHEHEsI IO TIPOCTOMY MOJLYJIIO P: €CJIU ¢ HE KPATHO P,
TO MOKHO 3aMenuTh aP~ ' na 1. Bo3HHKaeT BOIPOC: UTO JIeJIaTh, €I MOJLy/Ib cocTaBHoi? Kurajickas Teopema 06
ocrarkax (KTO) nossosisier 3aMeHUTH CDABHEHUE 110 MOJLYJIIO [IPOU3BEJIEHUsT CTEIIeHel TPOCTBIX YUCeJI HA CUCTEMY
cpaBHeHHUI 1m0 MojyJisiM 3tux creneneit. Y KTO ectb 0006mIeHnsT HA 9TOT Caydail, HO MBI UX TPOraTh HE OYIEeM.
[oitém apyrum myTém (KOTOPBIA B IIEPECIIEKTHBE OKa3bIBaeTCsl mosiesHee): 0606mmm MTO.

Samaun
1) Qynryus JGsepa @ COMOCTABISET KaXkKIOMY II€JIOMY MOJOKUTEIHHOMY THCILY 7 KOJTHIECTBO ¢(n) OCTATKOB 110
MOJLYJIIO 1, B3AUMHO HPOCTBIX ¢ n. Boranciure ¢(6), p(12), ¢(15), ¢(43). Cymecryer i takoe n, 410 ¢(n) = 37

2) HYCTB n — HeYeTHOE YHCJIO. ,HOKa}KI/ITG, 9TO Cpeau Ydhucesi, MEHbIIINX 7t U B3aMMHO IIPOCTBIX C T, YE€THBIX U
HEYETHbLIX ITOPOBHY.

3) UseectHo, uto p(n) = k. Hemy moxkeT 6bITb paBHO p(2n)7
4) Mycrb p u g npocteie. Haitaure: a) o(p); 6) ©(p¥); B) ©(pq); ) ©(pq®), rie a u b — narypasibhbie uncia.
5) Permure ypaBrenus: a) ¢(7%) = 294; 6) ¢(3%5Y) = 360.

6) HyCTb C1, C2, ... Cp — OCTaTKH IIO MOAYJIIO T, B3aUMHO IIPDOCTBIC C M. HyCTb TaK2Ke a 1 1 BBaUMHO IIDOCTBI.

Hokaxkure, 11O

a¥ciey .. .o =ciea. ..k (mod n).

Teopewma (Diiniepa). Tycmv a un esaummno npocmo. Tozda a®™ =1 (mod n).

7) Hokaxkure meopemy Disepa.

8) Hokazxkure, uro dbyHKIuUs Dilepa yI0BIETBOPSIET COOTHOIIEHUIO

n=> o) =p(d)+e(ds) + ...+ o(d),
d|n

rme dyi, ds, ... dj — BCEBOBMOXKHBIE IEJTUTEIIH 1.
9) Hokazxkure, uro ecau a u b B3aumuo npoctel, 10 ¢(ab) = ¢(a)p(b). (IToxckaska: ais 106010 n BepHO n | n.)
10) BeiBeure u3 Teopembl Ditiepa masyio reopemy Pepma.

11) ITycrs B pasnoxenue unciaa n = pi'py? ... pp*. a) Jokaxure, 410
(n) _ a; _ ,a1—1 az  az—1 ar o ap—1
¥ =\P P1 Po Y2 <\ Py Py .

6) BeiBeaure u3 910it GOPMYIIBI CIIEIYIOILYIO:

=L))o 1))

?
12) Tokazkure, 4TO €CJIM M 1 N B3AUMHO [IPOCTHI, & T B3AUMHO IIPOCT € KaxK (bIM u3 Hux, To 1j1st ¢ = HOK(¢(m), p(n))
=1 (mod mn).

13) Haiiaure 201316 mod 544.

14) JlokazKuTe, 9TO €ciI @ 1 b — B3aMMHO IPOCTbIe HATYpaJIbHbIE uncia, To a?®) 4+ pP@) =1 (mod ab).

16) ITpocTeie wmncaa p, ¢ Takossl, 9To ¢ |(5P +1) u p |(337 — 1). [lokasaTh, 9TO Cpeu Yuces p U ¢ ecTh 2, 3 wam 13.

)
)
15) Ilycte @ > 2, n > 1 — nenvle gncna. Jokaxknre, aro n | p(a™ — 1).
)
) 5

17) Hokaxkute, 9TO Jj1s JTFOOOr0 HATYPAJIBHOIO @ UUCI0 a° OKAHUIMBAETCH HA Ty 2Ke 1udpy, 9TO U d.

18) a) Haiiure Bee ienbie uncna a, i Kotopsix al® + 1 okanuusaercst mudpoit Homb. 6) JlokazkuTe, 9T0 HE TIPH
KaxoM 1esioM a uncio ¢'% + 1 me okamunBaercs mudpoit HOJD.

19) Jokazkure, 9TO €C/Iu a’ + b + ¢ kpaTHO 9, TO XOTSI ObI OJJHO U3 IEJBIX YHCEN @, b, ¢ KpaTHO 3.
|
20) Jdokaxkure, 9TO ecim n — HEYETHOE HATYPAIbHOE Yncyo, To 2™ — 1 KpaTHo n.

21) CymuiecTByer Ji Takoe HATYpPaJbHOE HC/IO k, 9TO CTO MOCTeHnX mudp JecaTHaHol 3ammcn qucia 3F cosma-
JIAIOT CO CTa HOC/IeAHIME 1idpaMu qucia 777



